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Societatea deStiin te Matematice din Romania,

Filiala Caras - Severin CARAS-SEVERIN

ONM, etapa locah (OLM), Caras — Severin, 07.02.2026 ClasXll-a
oTimp de lucru: 180 de minute.Din oficiu se acoral 10 puncte.
Problema 1. (22 de puncte)

nn

Pe mufimea numerelor reale se defjteoperda "o" prin Xoy=x+y+xy, Ox,yOR

si se noteax X, = Xo Xo...oX,nON,n= 2.
n dex

Determinai numerele real& pentru care x, = X, unden = 2 este un nuir natural fixat.
Problema 2. (22 de puncte)
(a) Se considerun grup muItipIicativ(G,[)]Tn care este adénsata implicatia:

2026

Dadi x,y,z[G verifici egalitateaxy®°2® = 22%%% atunci y = z Demonstré ca grupul este

abelian.

(b) Aratati ca daa (G,[)]este un grup multiplicatiyi al0G este un element fixat, atunci fuiac

f:G-G,f(x)= alk& ! este un automorfism al grupul@i

Problema 3. (23 de puncte)

Daa F este o primitid a fungiei f :(—1,3) - R, f (x)= cu F(0)=0,calculai F(2).

1
3+ 2x- X2

Problema 4 (23 de puncte)

(a) Aratati cadaca G:R - R este o primitid a unei fungi g: R — R cu G(0) = 0,atunci exisi
cOR astfel incatG(c) = (1-¢) [ (c).

(b) Se considerfuncia h:(0,+oo) > R,h(x):l%.Determinai cel mai mic nurir natural
+X+e

nenulk pentru careH (1) < Inkk—f,stiind ci H este o primitig a fungiei h cu H(0)=0.
e

(Supliment GM 9 i 10/2025)
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